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I OLIMPIADA REGIONAL Nivel 1
DE MATEMATICA 5% e 6% séries do Ensino Fundamental
DE RIBEIRAO PRETO FASE FINAL - 08 de julho de 2006

e Cada questao vale 10 pontos (total de pontos do nivel 1 ultima fase = 40
pontos).

e A publicagao dos melhores colocados sera no dia 25 de julho no site
www.ffclrp.usp.br/dfm.

GABARITO

1. Podemos escrever

TP =TXTXTXTX..xXTxT=49x 49 x 49 x 49 x 49 x 49.
12V‘ézes

Mas como 49 =4 x 12 + 1 segue que
T2 =4x12+ 1) x (4x124+1) x (4x12+1) x (4x124+1) x (4x12+1) x (4 x 124 1)

Mas pela tltima igualdade temos que 7'? = ¢ x 4 + 1 para algum inteiro positivo ¢,
donde o resto da divisao de 7'? : 4 é r = 1. Por outro lado,

TH=@Ax124+ 1) x (4x12+1)x (4x 124+ 1) x (4x12+1) x (4 x 124+1) x (4 x 1+ 3)

Logo 7' = 4 x ¢ + 3 para algum inteiro positivo ¢, segue que o resto da divisao de
TH i 4é6r=3.

2. Para resolver este exercicio basta observar que se a area da regiao do triangulo que
estda fora do quadrado é igual a area hachurada, entao as areas do quadrado e do
triangulo sao iguais. Lembramos que a area de um quadrado ¢ dada por [ x [, onde
[ é a medida do lado do quadrado e a drea do triangulo é dada por (b x h)/2 onde

b é a medida da base do triangulo e h é a medida da altura do triangulo. Como a
2xh

2 Y

base do triangulo tem a mesma medida do lado do quadrado, temos: 2 x 2 =

de onde concluimos que h = 4.



3. Vamos chamar o recipiente com capacidade de 3 litros de I e o recipiente com
capacidade de 7 litros de II.
lo. Passo: Encher II com a dgua do rio. Situacao: 0 litros em I e 7 litros em II.
20. passo: Encher I com a dgua que esta em II. Situagao: 3 litros em I e 4 litros em
IT.
30. passo: Jogar no rio os 3 litros de dgua que estavam em I. Situacao: 0 litros em
I e 4 litros em II.
40. passo: Encher I com a dgua que esta em II. Situacao: 3 litros em I e 1 litro em
I1.
50. passo: Jogar no rio os 3 litros que estao em I. Situacao: 0 litros em I e 1 litro
em II.
60. passo: Encher I com a agua que esta em II. Situacao: 1 litro em I e 0 litros em
I1.
7o. passo: Encher o recipiente II com a dgua do rio. Situacao: 1 litro em I e 7 litros
em II.
80. passo: encher I com a dgua que estd em II. Situagao: 3 litros em I e 5 litros em
IT.
O recipiente II contém, entao, os 5 litros de agua necessarios.

4. Se n denota o nimero de notas que teremos que dar para comprar o livro e t denota
o numero de notas que receberemos de troco, entao bastara encontrar os valores
para t tais que 5+ 7 X t seja multiplo de 17 (ou 5+ 17t seja multiplo de 7). Mais isto
é equivalente a que Txt =17xn—5=(10+7) xn—5=52xn—1)+7xn. Isto
é, o numero de notas, n, que se devera usar para a compra tera que ser de modo
que 5(2 x n — 1) + 7 x n) seja multiplo de 7. Como n = 4 é uma resposta (que
implica que ¢ = 9), entao sim é possive fazer a compra do livro. Bastard entregar
ao balconista $ 4 notas de $ 17 dolares ( = $68) e pedir como troco 9 notas de $7
dolares (= 63 )



